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Exercice 6.4
(b)

3 _ _"7\3 9\ _
po 20 43x-4 2(-2P43(-2) -4 26 _
o2 R4x—1 (—2)2—2—1 1

Remarque : Le point (—2,—26) appartient au graphe de la fonction.

2x3 +3x—4

f:Domf CR—R:x— e

(d) Rappel :
a® —b* = (a—b)(a® +b* +ab)

x3_ bhl 7’0
lim ="—
=2 x—2 0
—2)(x2
— lim (x—2)(x*+4+2x)
x—2 (x—2)
= limx> +4+2x
x—2
=12

Remarque : Le graphe de la fonction :

-8

f:Domf CR—-R:x—
x—2

posseéde un trou/un point creux en (2,12).
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€3]

. Vx+4-=-2_ .0
Iim——"7"="—
x—0 X 0

L VaFA-2 ViAo

1 .
x—0 X \/X—|—4+2
x+4-—-4

=lim ——

x—0 x(\/m-i- 2)

1
=lim ——
—=0\/x+4+2

Remarque : Le graphe de la fonction :

Vx+4-2

f:Domf CR—-R:x—
X

posseéde un trou/un point creux en (0,1/4).
(h)
V22x+1-3,

0
lim Y=t T »2
im 0

x—4 x—4
im V2x+1—-3 /2x+143
x—4 x—4 V2x+1+43

~im 2x+1-9
x4 (x —4)(v/2x+1+3)
. 2x—8
= lim
x4 (x—4)(v/2x+1+3)
. 2(x—4)
= lim
x4 (x —4)(vV2x+143)
2
= lim ——
x=4/2x+1+43
2 1
6 3
Remarque : Le graphe de la fonction :
V2x+1-3
f:DomeIR—)]R:x—)L
x—4
possede un trou/un point creux en (4,1/3).
Exercice 6.5
(b)
lime'/* = ™ = 400
x—0
x>0
lime!¥ =™ =0
x—0
x<0
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9 -8 -7 -6 -5 —4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6 7 8
-1
-2
(©)
L x el xe* .
1m’ | =lim— =lime* =1
x—0 X x—0 X x—0
x>0 x>0 x>
o x el —xe ¥ .
li il = lim =lim—¢*=—1
x—0 X x—0 X x—0
x<0 x>0 x>0
8
6
4
2
jale®
fla) =2
-8 6 -4 -2 0 2 4 6 8 10 12
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Exercice 6.8

1 1 1 1

l‘ = fd — — O
/224 285 T 240 T 2y (oo) | oo
x<m/2

) 1 1 1 1

lim = = i
x—om/22420nx 2427 240 2
x>m/2

i

Exercice 6.10

(b)

361
lim 20X 4+3x* —6x% +x= lim © (24> — =+ —
X—yheo x— oo x x x

3 6 1
= (+e0)? <2+ioo— (o) + (4_—00)4)
=+00-(240-0+0)
)

(©)
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(®
3 1
3
1— = 1+ —
i B-3x+1 y x x2+x3)
xirilm 2x3 —6x2 +x xﬁlrﬂr:loo 6 1
B(2——+ -
X X
3 1
| O‘E*F)
= p ( 6 1
2--+5
X X
_ (1-0+0)
- (2-0+0)
1
2
(8)
Va2 4x , V2 . x|
im = lim =—= lim —
x—too 2x4+1 X—>Foo 2x Xx—+oo 2x
. |x] X
i A
x1—1>IJrrloo 2x x1—1>IJrrloo 2x /2
. x| ) X
—_— = _——_— = —1
xEIE» 2x xgl}rloo 2x 2
Remarque :

La fonction :

\/xz—l—x

fiDomf CR—R:x—

2x+1
possede deux asymptotes horizontales d’équations :
AH=y=41)2

6
5
4
3
2
1

—

-6 -5 —4 -3 -2 11 0 1 2 3 4 5 6 7

-1
-2
3
—4
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()
3v8x3 —1
. 3Vexr—1 _ X
- T B
X
o 3v8x3 —1 . .
La limite lim,_, o “rrd n’a pas de sens car le domaine de la fonction est [1/2, 4-oo(
X
k)
Vx24+1+x)
lim x(Vx2+1—x)= lim x(v/x*+1—x (—
X—>oo ( ) X—>o0 ( )(\/xz-i—l-i-x)
o x(P+1-x%)
lim ————
x—Eeo (Vx2 +14x)
X
lim ——
xodeo (VX2 +1+4x)
x

= 1 -
e (o] + )

= 1/2

)
x=res (2] 4 )

lim ——— =—
=P )

Remarque : La fonction :

f:Domf CR—R:x—x(vVx2+1—x)

possede une assymptote horizontale a droite d’équation :

AH=y=1/>
2 Ff@)=a(Val 41 —2)

Exercice 6.11
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(b)
. sin7x .7 sin7x 7
lim = lim — - —
=0 3x =03  Tx 3
(d
. Xx-+sindx . X sin4x
Iim —— = lim - -
x—02x—sin7x x—02x—sin7x 2x—sin7x
sin4x
- lim—— _ 28
o )161_r>r(1) 5 sin7x xl_>o 2x  sin7x
X 28x 28x
1 sin4x
2 sin7x  x—0 2x  sin7x
7 Tx 28x  4-Tx
1 1
_ 1 7
“7_ T
7 14 4
4
1 28 1 4
= —— 4 %9 - _=_1
5 + 3 B l 5 5
28 28
(e)

i .
x—0 X x—0 X /3 —sin2x ++/3 +sin2x

, 3 —sin2x — (3 + sin2x)
= lim - =
x—=0 x(y/3 — sin2x + /3 + sin 2x)
) —2sin2x 2
= lim - - C =
x—=0 x(1/3 —sin2x+ /3 +sin2x) 2
. sin2x —4
= lim . - =
x>0 2x /3 —sin2x++/3 +sin2x
—4
-1 —
2V3
23

3

- V3 —sin2x—+/3+sin2x im V3 —sin2x — /3 +sin2x /3 —sin2x++/3 +sin2x

Exercice 6.12

1-2
© f) =3

Domf =R\{~4/3}

Le seul point adhérent au domaine est x = —4/3 On calcule la limite :

: 1 - 2x” 2 11/3
llm = —_—— +OO
w43 3x+4 0
x>—4/3
1-2x, 113
llm 2 — ”_ — —o0
x—-433x+4 0
x<—4/3
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Il y’a une asymptote verticale d’équation :

AV =x=—4/3
On calcule ensuite les limites :
1—2x 2
im =—=
x—deo 3x 44 3
On a donc une asymptote horizontale :
AH=y= 2
=y= 3

Comme il y’a une assyptote horizontale, il n’y a pas d’assymptote oblique. Le graphe de la
fonction est :

1-—2x
f@) = 3r+4
12 -10 -8 -6 -4 2 o] —e— a2 6 8 10 12

(2
f(x) = V92 —x+4

Domf = R. Il n’y a donc pas d’asymptote verticale car le domaine de la fonction contient tous
ses points adhérents.

Calculons ensuite les limites :

lim Ox2 —x+4 = +oo

Xx—rFoo

II n’y a donc pas d’assymptote horizontale.
Calculons ensuite la limite :

VOx? —x+4 - 3| x|
1 —

lim ——— =
X—rFoo X X—doo X
. 3x]
Iim — =3
X—+oo X
3
lim M =-3
X——o0 X
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Le graphe de la fonction possede donc deux asymptotes obliques. On trouve les ordonnées a
I’origine des deux droites en calculant les limites :

lim vV9x2—x+4—3x= lim (\/9x2 —x+4—3x)- (m+3x)

—x+4
= lim

1

x%+wm+3x 6
(V9x? —x+4—3x)
lim —x+4+3x= lim (v/9x%2 —x+4+3x)-
Vor i (Vo a2
1

X—>—o0 X—r —°° ( —x+ —3X)

_x+4
— lim Xt -4

s JOx2 _x+d—3x 6

Le graphe de la fonction posseéde deux asymptotes obliques d’équation :

1
AOEy:j:3xig

Le graphe de la fonction est :

(h) )
X
=x—2
YT e
Domf =R
Il n’y a donc pas d’asymptote verticale.
Il n’y a pas d’asymptote horizontale car :
. x?
.Xgrjr:loox_2+x2+9 - :i:oo
Calculons la limite :
2
x—2+4+—
lim — X +9 _4
X—rtoo X

Il y’a donc une asymptote oblique, on trouve I’ordonnée a I’ origine de la droite en calculant la limite

2 2

Iim x—2+ —x= lim -2+

X—pkoo 249 X koo +9:_2+1:_1
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La fonction possede une asymptote oblique d’équation :
y=x—1

Le graphe de la fonction est :

20

Exercice 6.13

(a) Soit f: R — Rg : x — e*. Laréciproque de la fonction f est la fonction
g: Ry > R:x— In(x)

(¢c) Lafonction f: R — R : x — x est sa propre réciproque.
Exercice 6.15
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6.15. Soit la fonction f donnée par

( l1—=x pour x < 1,

3 pour x =1,
Esc—f—l pour 1 <z < 2,

L 2—(x—2)2 pour2< .

a. Calculer f(—2), f(0), f(z), 7(3).

b. Tracer le graphe de f.
c. Déterminer le plus grand domaine de définition et 'image de f.
d. Calculer les limites & gauche et a droite de f en 0, en 1 et en 2.
e. En quels points f est-elle continue ?
(a)
f(=2)=V1-(-2)=V3
f0O)=v1—-0=1
3 7
FeR =2 +1=
f3)=2-(3-27=1
4
3 @
— 2
1 -
3 -5 —-4 -3 -2 - 0 5 6 7
-1
-2
-3
-4
-5
(b)

(c) Le plus grand domaine de g est R et ’ensemble des images est R également.
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(d)
lim f(x) = lim f(x) = limv1—x = 1
x—0 x—0 x—0
x>0 x<0

lim f(x) = limvI—x=0
x—1 x—1
x<l1

1
li = lim - 1=—
im f(x) = lim 5x+1=3

x—1
x>1

1
lim f(x) = lim S+ 1=2

x—2

x<2

lim f(x) = lim2 — (x—2)? =2
x—2 x—2

x>2

(e) fest continue sur R\ {1}
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